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Ziel dieser Ubersicht ist es, das 2. Gossen'scheet@dormal aus dem Nutzenmaximierungs-
problem eines Konsumenten herzuleiten. Fur "Mikoyikmie I" ist lediglich die graphische bzw.
okonomische Herleitung relevant (siehe Kapitel &0 \dorlesung und Ubungsblatt 9). Um Ihnen
ein umfassenderes Bild zu liefern, soll hier aughfdrmale Herleitung folgen. Ferner kdnnen Sie
dies als einen kleinen Ausblick auf die VeranstagttMikrookonomie 11" bei Prof. Albert ansehen.
Ausfuhrlichere Erlauterungen zu diesem Thema findde z.B. bei Perloff, J.M. (2013),
'‘Microeconomics with Calculus, Third edition, Pearson, Chapter 3 oder bei MeAfe.P. (2007),

‘Introduction to Economic Analysis, Chapter 5 (http://www.mcafee.cc/Introecon/IEAZ(if).

Es seiery; undg. Gutermengen von Gut 1 und Gut 2, deren Prgisend p, sind. Der Konsument
verfugt Uber ein EinkommeN. Er kann weder andere Giter konsumieren, noch lansich

verschulden (also mehr ausgeben als sein Einkomr8eimje Budgetbedingung ist also:

Y=p,q,+p,0, 1)
Es existiere nun eine Nutzenfunktion, die die Reifeen des Konsumenten darstellt. Diese wird
mit U(q.,02) bezeichnet. Der Konsument mdchte nun seinen Nutp@ximieren unter der
Nebenbedingung, dass er nur ein bestimmtes Einkomroe Verfligung hat. Wegen (strikter)
Monotonie der Préferenzen gilt, dass jegliche Absga die nicht das komplette Einkommen
ausschopfen, nicht optimal sind. Mehr von Gut 1lro@et 2 ist immer besser. Mathematisch
ausgedruckt suchen wir das Maximum der Funktid(o:,g) unter der Nebenbedingung

Y=p:th +p20. Das Maximierungsproblem lasst sich wie folgt fatisieren:

max(U (a, d,) Y= p, 0, + P, 0, (2)

4.9,
Der einfachste Weg dieses Problem zu I6sen istLdgrange-Ansatz. Diesen finden Sie weiter
unten. Zunachst soll eine Erlauterung aufgrund hjsmper und 6konomischer Uberlegungen
folgen. Fir den Konsumenten sind die Prgisend p, gegeben. Der Konsument wird, wie oben
beschrieben, einen Konsumpunkt wahlen, der sichdaufBudgetgeraden befindet. Gesucht ist
folglich der Tangentialpunkt der Indifferenzkurvet rder Budgetgeraden. Das bedeutet, dass die
Steigung der Indifferenzkurve im Optimum der Steiguler Budgetgeraden entsprechen muss. Die
Zeichnungen hierzu entnehmen Sie bitte Ihren Ubumtigslagen. Fir den optimalen Konsumpunkt

ist also die Steigung der Budgetgeraden zu ermittel
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Budgetgerade:ql=i—&q2 3
P P
. da, P,
Steigung: —=—— 4
gung da, P1 “)

Wie bereits bekannt, handelt es sich hierbei um Maskttauschverhéltnis gemal der relativen
Preise. Indifferenzkurven zeichnen sich dadurch dass der Nutzen fir jedes Guterbindel, das auf
ein und derselben Indifferenzkurve liegt, konstiant

_0U (9,9,  0U(g,q)
0q, 00,

du dq1+ dq2:0 (5)

Hierbei handelt es sich um das totale Differentlat Nutzenfunktion. Um die Steigung einer

Indifferenzkurve zu ermitteln, kann (5) folgendeffea umgestellt werden:

ou (g, 0,)
dg, 04
9% _ 090G, 6
dg, oU(q.0,) ©
o0q,

Die (partielle) Ableitung der Nutzenfunktion nagh gibt beispielsweise an, wie sich der Nutzen
andert, wenn sich der Konsum des Gutes 1 um efmg@simal kleine Menge andert. Daher ist die
Steigung einer Indifferenzkurvegddg, geman (6) der Quotient aus dem Grenznutzen dessQut

und dem Grenznutzen des Gutes 1. Fur das Nutzemmaxiist genau diese Indifferenzkurve

gesucht, die dieselbe Steigung aufweist wie diegBtgkrade. Es muss also (6) = (4) gelten:
Py _ MU,

p. MU,

(7)

Damit ist die Herleitung des 2. Gossen'schen Ges€¢@renznutzenausgleichsregel) vollstandig.
Die alternative Herleitung ist die Lésung von (Beididen Lagrange-Ansatz. Hierfir wird die
Nebenbedingung nach 0 umgestellt, mit dem sog.drage-Multiplikatord multipliziert und von

der Zielfunktion abgezogen:

Z(0,, 9, 2)=U(ay,G,) =2 (P, o+ PG, ~Y) (8)
Fur das Aufstellen des 2. Gossen'schen Gesetzbd esi aus, Z( nachg; undg, abzuleiten, gleich
Null zu setzen und das resultierende Gleichungssygu losen:

0Z(9,9,2) _0U(a:0,)
00, 0q,

A p=0 9
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02(0,0,») _0U(a,,9,)
00, 00,

—A p2=0 (10)

Nach Umstellen von (9) und (10) nach resultiert durch Gleichsetzen die Grenznutzen-
ausgleichsregel (7) als Losung der Nutzenmaximgrudes Konsumenten unter der

Nebenbedingung, dass das optimale KonsumbiindelemBudgetgeraden liegt.
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